Kapitola 5: Taylorova formule. Diferencial.

Taylorova formule
Definice: Funkci

f(z) = ao + a1rv + agx® + - - + a,z”,

kde a; € Rpro: = 0,1,...n, a, # 0 nazyvame polynomem n—tého stupné s
konstantnimi koeficienty. D(f) = R.[2mm] Definice: Necht' funkce f mé v bodé
xo n—tou derivaci (vlastni). Potom polynom

T (z) = f(xg) + @(w — o) + f’/;!xo)

(x —m)* + -+

nazyvame Taylorovym polynomem n—tého stupné funkce f v bodé x,.
Tvrzeni: Pro TaylorGv polynom 7,,(z) funkce f v bodé z plati

Tn(xo) = f(xo), T)(x0) = f'(x0), ... ,Té") () = ) (o).

Taylorova formule (2)
Definice: Necht' T,,(x) je TaylorGv polynom funkce f v bod€ z,. Ozna¢me

zbytek Taylorova polynomu po n—té derivaci.
Véta: Necht' funkce f md na intervalu I (n + 1)—ni derivaci a T, (x) je jeji
Taylortiv polynom v bodé x, € I, potom

Ve eldce (z,xy) (resp. c € (xg, )) takové, Ze

_ f(n+1)<c) n+1
Rn(flf) = m(l’ — ﬂfo) +
v (n+1)
n+1 c
) = Tolo) + o = ™

Posledni vztah se nazyva Taylorova formule.



Diferencial funkce.
Definice:
Af(zo, Ax) = f(xo + Ax) — f(x0)

nazyvame diferenci funkce f v bodé xy odpovidajici zméné x o Ax.
df(zo, Ax) = f'(x0)Ax

nazyvame diferencidlem funkce f v bodé x.



